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وطرائق ايجادها وتدريبات على طرق  وخواصهاالغاية : سادسةالالمحاضرة 
 .ايجاد الغاية

  :تعريف مفهوم الغاية

سااااساااية يي التياباااياا  فياااتف ضا  يي المفاباااف  المتامف  المح يف التياباااي لاالغاية هي أحد المفاهيم ا
 من قيمة معينة  لمتن x عندما يقمتب ممغيت الدالة f ه  المعفيت عن ساااا  د الدالة f (x)يقصااااد فغاية الدالة 

a يعفت عن الغاية تيابياً  يق اليتف المالي: 
𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

𝑓 (𝑥) = 𝑐 
C : عادد حقيقي يملف ااية الدالة ا  نااية الدالة مقتأ نااية ا  ااية الدالةf (x) هي C عندما x   مؤ ف ا

 .a مقمتب الى
 :تانا الغاية من جاة اليمين يعفت عناا تيابياً  يق اليتف المالي إذا

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂+

𝑓 (𝑥) = 𝐶1 
ذا  :تانا الغاية من جاة اليسات يعفت عناا تيابياً  يق اليتف المالي  ا 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂−

𝑓 (𝑥) = 𝐶2 
𝐶1تان إذامت ن م ج دة  f (x) يأن ااية الدالة = 𝐶2  مت ن ااية الدالة  f (x) تان إذا ايت م ج دة𝐶1 ≠

𝐶2. 
𝒙 عندما  2x) = x( f ˗ 1 اوجد غاية الدالة: (1مثال ) → 𝟎. 
 الحل: 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

𝑓 (𝑥) =  𝐥𝐢𝐦  
𝒙→𝟎

𝑥2 − 1 = (0)2 − 1 = −1  

 . 0 من xعندما مقمتب  1-مقمتب من  f (x) نلاحظ ان الدالة
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𝒙 .عندما  f (x) = 3X + 2 اوجد غاية الدالة: (2مثال ) → 𝟏 
 الحل:

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟏

𝑓 (𝑥) =  𝐥𝐢𝐦  
𝒙→𝟏

3𝑋 + 2 = 3 (1) + 5 = 5  

 . 1 من xعندما مقمتب  5مقمتب من  f (x) نلاحظ ان الدالة

 خواص الغايات:
 f (x) تانا ااية الدالة إذا

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂+

𝑓 (𝑥) = 𝑐 
 g(x)  تانا ااية الدالة

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂+

𝑓 (𝑥) = 𝐿 
 :يأن الض ا  المالية مت ن ممحققة n, m, z  تانا ل افا

  .غاية الدالة الثابتة تساوي الثابت نفسهالخاصية الاولى: 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

𝑧 = 𝑧     , 𝑓 (𝑥) = 𝑧 
 :اوجد الغاية للدوال التالية(: 3مثال )

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

8 = 8       

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟔

3

5
=

3

5
       

 .الخاصية الثانية: الغاية تتوزع على عملية الجمع والطرح للدوال

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

(𝑓 (𝑥) ± 𝑔 (𝑥)) = 𝐥𝐢𝐦 
𝒙→𝒂

 𝑓 (𝑥) ± 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

 𝑔 (𝑥) = 𝑐 ± 𝐿  
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 :اوجد الغاية للدالة كثيرة الحدود التالية: (4مثال)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

 (3𝑥2 + 6𝑋 + 8) 
 الحل:

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

 (3𝑥2 + 6𝑋 + 8) =  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

 3X2 + 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

 6𝑋 +  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

 8    
=  3 (2)2 + 6 (2) + 8 = 12 + 12 + 8 = 32  

 .الغاية من جاة اليمين مسا ي الغاية من جاة اليساتفما ان ااية الدالة م ج دة اذن 

 :اوجد الغاية للدالة كثيرة الحدود التالية(: 5مثال)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟏

 (4𝑥2 − 2𝑋 − 𝑋) 
 :حسب الضاصية اللانية يمم ادضاف الغاية ع ى تف حد من حد د الدالة الحل:

=  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟏

 4X2 − 𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟏

 2𝑋 −  𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟏

 𝑋    
 .يي الدالة X لمي يؤ ف الياا الممغيتا( 1-لم يمم مع يض القيمة )

=  4 (−1)2 − 2 (−1) − (−1) = 4 + 2 + 1 = 7  
 .الخاصية الثالثة: الغاية تتوزع على عملية الضرب لدالتين

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

(𝑓 (𝑥) × 𝑔 (𝑥)) = 𝐥𝐢𝐦 
𝒙→𝒂

 𝑓 (𝑥) × 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

 𝑔 (𝑥) = 𝑐 × 𝐿  
 :اوجد الغاية للدالة التالية(: 6مثال)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

(𝑋 + 1)(𝑋2 − 1)  

 :حسب الضاصية اللاللة يمم م زيع الغاية ع ى الدالمينالحل: 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

(𝑋 + 1)𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

(𝑋2 − 1)  
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 .يي الدالة X المي يؤ ف الياا الممغيت (2لم يمم مع يض القيمة )

(2 + 1) × ((2)2 − 1) = 3 × (4 − 1) = 3 × 3 = 9   
 .غاية الدالةالخاصية الرابعة: الغاية لثابت مضروب في دالة يساوي الثابت في 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

 𝑧 𝑓 (𝑥) = 𝑧 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

 𝑓 (𝑥) = 𝑧𝐶 
 :اوجد الغاية للدالة التالية: (7مثال)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

 9(𝑋2 − 𝑥)  

 :حسب الضاصية التافعة يمم ادضاف الغاية ع ى الدالة يقط  اضتاج اللافا ضاتج الغاية الحل:

= 9 𝐥𝐢𝐦
            𝒙→𝟑

 (𝑋2 − 𝑥)  

= 9  ((3)2 − 3) = 9 (9 − 3) = 9 × 6 = 54 

 .الخاصية الخامسة: الغاية تتوزع على حاصل قسمة دالتين

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

𝑓 (𝑥)

𝑔 (𝑥)
=

𝐥𝐢𝐦 
𝒙→𝒂

𝑓 (𝑥)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

 𝑔 (𝑥)
=  

𝐶

𝐿
 

 :اوجد الغاية للدالة التالية(: 8مثال)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟔

𝑋 + 2

𝑋 − 3
 

 .حسب الضاصية الضامسة يمم م زيع الغاية ع ى دالة الفسط  دالة المقام الحل:

=
𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟔

 𝑋 + 2

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟔

 𝑋 − 3
=  

6 + 2

6 − 3
=  

8

3
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 .الخاصية السادسة: الغاية لدالة مرفوعة للأس

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

(𝑓 (𝑥))
𝑛
𝑚 = (𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝒂
𝑓 (𝑥))

𝑛
𝑚 = 𝐶

𝑛
𝑚 

 :اوجد الغاية للدالة التالية: (9مثال)

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

(𝑋2 − 𝑋 + 4)
2
3 

 .الدالة داضف الق س المتي ع للأسحسب الضاصية السادسة يمم ادضاف الغاية ع ى  الحل:

=(𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

(𝑋2 − 𝑋 + 4)
2
3 

 

=(𝐥𝐢𝐦 
𝒙→𝟑

𝑋2 − 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

 𝑋 + 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

 4)
2
3 

 

=((3)2 −  3 +  4)
2
3 =  (9 −  3 +  4)

2
3 =  (10)

2
3 

 .الخاصية السابعة: الغاية لدالة تحت الجذر

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

√𝑓 (𝑥)  = √𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂

𝑓 (𝑥)   

 :التاليةاوجد الغاية للدالة : (10) مثال

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟒

√𝑋2 − 2  

 .حسب الضاصية السافعة يمم ادضاف الغاية ع ى الدالة داضف الجذت المتفيعيالحل: 

= √ 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟒

(𝑋2 − 2) =  √ 𝐥𝐢𝐦 
𝒙→𝟒

𝑋2 −  𝐥𝐢𝐦 
𝒙→𝟒

2  

=  √((4)2 − 2) =  √(16 − 2) =  √14  
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 جد الغاية للدوال الاتية: امثلة واجب:

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

17       

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

1

10
       

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟐

 (5𝑥2 − 7𝑋 − 𝑋) 
𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

 (2𝑥3 + 6𝑋2 + 8𝑋 − 13) 
𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟐

 12(𝑋2 − 7)  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟏

 6(𝑋2 + 𝑥)  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟒

𝑋 − 1

𝑋 + 2
 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

2𝑋 + 2

𝑋 − 2
 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟏

(3𝑋2 − 2𝑋 + 7)
1
3 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟐

√𝑋2 − 1  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑

√𝑋3 − 2𝑋  

 


